
Pensieve header: Tabulating classical braids.

(Alt) In[ ]:= SetDirectory@"C:\\drorbn\\AcademicPensieve\\Projects\\OU";

<< "OU-Programs.m"

Loading KnotTheory` version of February 2, 2020, 10:53:45.2097.

Read more at http://katlas.org/wiki/KnotTheory.

(Alt) In[ ]:= β = VPB[5, {{-1, 3, 2}, {-1, 4, 2}, {-1, 5, 2}, {-1, 2, 5}, {-1, 5, 2}, {-1, 4, 3}, {-1, 4, 1},

{-1, 1, 4}, {-1, 3, 4}, {1, 4, 5}, {-1, 2, 4}, {-1, 2, 5}, {1, 3, 2}, {1, 1, 2},

{1, 2, 1}, {1, 2, 3}, {1, 5, 4}, {1, 4, 5}, {1, 5, 4}, {1, 2, 4}, {1, 3, 4}, {-1, 5, 2},

{-1, 2, 5}, {-1, 5, 2}, {-1, 2, 5}, {-1, 5, 2}, {-1, 4, 1}, {-1, 3, 1}, {-1, 1, 3},

{-1, 1, 4}, {-1, 4, 1}, {-1, 3, 1}, {1, 4, 3}, {1, 3, 4}, {-1, 1, 3}, {-1, 5, 3},

{1, 3, 2}, {-1, 3, 2}, {-1, 3, 5}, {-1, 3, 1}, {-1, 3, 4}, {-1, 4, 3}, {-1, 1, 3},

{-1, 5, 3}, {-1, 2, 3}, {-1, 3, 2}, {1, 5, 3}, {1, 1, 3}, {-1, 3, 4}, {-1, 4, 3},

{1, 3, 1}, {1, 4, 1}, {1, 1, 4}, {1, 1, 3}, {1, 3, 1}, {1, 4, 1}, {1, 5, 2}, {1, 2, 5},

{1, 5, 2}, {1, 2, 5}, {1, 5, 2}, {-1, 3, 4}, {-1, 2, 4}, {-1, 5, 4}, {-1, 4, 5},

{-1, 5, 4}, {-1, 2, 3}, {-1, 2, 1}, {-1, 1, 2}, {-1, 3, 2}, {1, 2, 5}, {1, 2, 4},

{-1, 4, 5}, {1, 3, 4}, {1, 1, 4}, {1, 4, 1}, {1, 4, 3}, {1, 5, 2}, {1, 2, 5}, {1, 5, 2},

{1, 4, 2}, {1, 3, 2}, {-1, 5, 4}, {-1, 4, 5}, {-1, 5, 4}, {-1, 4, 5}, {-1, 5, 4},

{-1, 2, 1}, {-1, 3, 1}, {-1, 1, 3}, {-1, 1, 2}, {-1, 2, 1}, {-1, 3, 1}, {1, 2, 3},

{1, 3, 2}, {-1, 1, 3}, {-1, 5, 3}, {1, 3, 4}, {1, 4, 3}, {1, 5, 3}, {1, 1, 3}, {1, 2, 3},

{1, 3, 2}, {1, 3, 1}, {1, 3, 5}, {1, 3, 4}, {-1, 3, 4}, {1, 5, 3}, {1, 1, 3}, {-1, 3, 2},

{-1, 2, 3}, {1, 3, 1}, {1, 2, 1}, {1, 1, 2}, {1, 1, 3}, {1, 3, 1}, {1, 2, 1}, {1, 5, 4},

{1, 4, 5}, {1, 5, 4}, {1, 4, 5}, {1, 5, 4}}] /. {1, i_, j_} ⧴ σi,j, {-1, i_, j_} ⧴ σi,j

(Alt) Out[ ]= VPB[5, σ3,2, σ4,2, σ5,2, σ2,5, σ5,2, σ4,3, σ4,1, σ1,4, σ3,4, σ4,5, σ2,4, σ2,5, σ3,2, σ1,2,

σ2,1, σ2,3, σ5,4, σ4,5, σ5,4, σ2,4, σ3,4, σ5,2, σ2,5, σ5,2, σ2,5, σ5,2, σ4,1, σ3,1, σ1,3,

σ1,4, σ4,1, σ3,1, σ4,3, σ3,4, σ1,3, σ5,3, σ3,2, σ3,2, σ3,5, σ3,1, σ3,4, σ4,3, σ1,3, σ5,3,

σ2,3, σ3,2, σ5,3, σ1,3, σ3,4, σ4,3, σ3,1, σ4,1, σ1,4, σ1,3, σ3,1, σ4,1, σ5,2, σ2,5, σ5,2, σ2,5,

σ5,2, σ3,4, σ2,4, σ5,4, σ4,5, σ5,4, σ2,3, σ2,1, σ1,2, σ3,2, σ2,5, σ2,4, σ4,5, σ3,4, σ1,4,

σ4,1, σ4,3, σ5,2, σ2,5, σ5,2, σ4,2, σ3,2, σ5,4, σ4,5, σ5,4, σ4,5, σ5,4, σ2,1, σ3,1, σ1,3,

σ1,2, σ2,1, σ3,1, σ2,3, σ3,2, σ1,3, σ5,3, σ3,4, σ4,3, σ5,3, σ1,3, σ2,3, σ3,2, σ3,1, σ3,5, σ3,4,

σ3,4, σ5,3, σ1,3, σ3,2, σ2,3, σ3,1, σ2,1, σ1,2, σ1,3, σ3,1, σ2,1, σ5,4, σ4,5, σ5,4, σ4,5, σ5,4]

(Alt) In[ ]:= Length@β - 1

(Alt) Out[ ]= 122

(Alt) In[ ]:= tab = Table[

Echo@{k - 1, Take[β, k]};

Echo@ExtractionGraph[Take[β, k]],

{k, 2, Length[β]}

];

» {1, VPB[5, σ3,2]}

» σ3,2

1120

» {2, VPB[5, σ3,2, σ4,2]}

» σ3,2 σ4,2

12 21 30

» {3, VPB[5, σ3,2, σ4,2, σ5,2]}
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» σ3,2 σ4,2 σ5,2

13 22 31 40

» {4, VPB[5, σ3,2, σ4,2, σ5,2, σ2,5]}

»

σ3,2 σ4,5

σ4,2

σ4,5 σ3,2 σ3,5

σ5,2

σ5,2

σ5,2

σ2,5

σ2,5σ4,2

σ2,5σ3,2

σ4,5σ4,5

σ3,5σ3,5 σ4,2

σ4,2

σ3,2 σ4,5σ3,5

σ3,2

19

26 38

43

55 67

71

83

95

100

112122

134144

151

163173

182

» {5, VPB[5, σ3,2, σ4,2, σ5,2, σ2,5, σ5,2]}
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»

σ3,2 σ4,5

σ4,2

σ4,5 σ3,2 σ3,5

σ5,2

σ5,2 σ5,2

σ2,5

σ2,5

σ2,5

σ5,2

σ4,5 σ5,2

σ3,5 σ5,2

σ4,2 σ4,2

σ3,2 σ4,5 σ3,2

σ4,5

σ3,2 σ3,5 σ4,2

σ3,5

115

210 312

45

57 69

73

85 97

101

113

125

130

142 152

164 174

181

193 203

212

» {6, VPB[5, σ3,2, σ4,2, σ5,2, σ2,5, σ5,2, σ4,3]}
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»

σ3,2 σ4,3 σ4,5

σ4,2

σ4,5 σ3,5σ4,2 σ3,2 σ3,5

σ4,3σ5,2

σ5,2

σ4,2 σ4,5

σ3,2

σ3,5 σ4,3 σ5,2

σ5,2σ4,3 σ2,5

σ2,5

σ5,2 σ5,2 σ4,3 σ2,5

σ2,5 σ4,3 σ5,2

σ4,5 σ5,2

σ2,5

σ2,5 σ4,3 σ3,5 σ5,2

σ5,2 σ4,3

σ4,2 σ4,2σ3,5 σ5,2

σ4,5 σ5,2σ3,2 σ4,5 σ4,3 σ3,2

σ4,5σ3,2 σ3,2

σ4,2 σ3,5 σ4,2σ3,2σ4,3 σ3,5 σ4,2

σ3,5

σ4,2 σ4,5 σ3,2σ3,5 σ4,3

σ4,5

116

211 315 413

56

68 712810 910

105114

126

137 149 158

163 172

184

195 207 216

221 231

243 253263

275 285 295

300

312322 332

344 354364 374

381

393 403 413

422

» {7, VPB[5, σ3,2, σ4,2, σ5,2, σ2,5, σ5,2, σ4,3, σ4,1]}

»

σ3,2

σ4,3

σ4,5

σ4,2

σ4,5

σ3,5

σ4,2

σ3,2
σ3,5

σ4,3

σ5,2

σ5,2

σ4,2

σ4,5

σ3,2

σ3,5

σ4,1

σ4,3

σ5,2

σ4,1

σ5,2

σ4,3

σ2,5

σ2,5

σ4,1
σ5,2

σ5,2

σ3,2

σ3,5

σ4,3

σ2,5

σ5,2

σ4,1

σ2,5

σ4,3

σ5,2

σ4,5

σ5,2

σ5,2
σ4,1

σ2,5

σ2,5

σ4,3

σ3,5
σ5,2

σ2,5

σ4,1

σ5,2

σ4,3

σ4,2

σ4,2

σ2,5

σ4,1

σ3,5
σ5,2

σ4,5

σ5,2

σ3,2

σ4,5

σ4,3

σ3,2

σ5,2

σ4,1

σ4,5

σ3,5
σ5,2

σ3,2

σ4,1

σ4,1

σ3,2

σ4,2

σ3,5

σ4,2

σ3,2

σ4,3

σ3,5

σ4,2

σ3,2

σ3,2

σ3,5

σ4,1

σ4,2

σ4,5

σ3,2

σ3,5

σ4,3

σ3,5

σ4,5

117
212

316

414

57

69

713

811

911

106

115

127

138

1410

1510

169

175

184

193

205

217

226

238

247

253

262

272

284

294

305

314

326

336

346

351

361

373

383

393

403

415

425

435

445

450
462

472

482

494

504

514

521

533

» {8, VPB[5, σ3,2, σ4,2, σ5,2, σ2,5, σ5,2, σ4,3, σ4,1, σ1,4]}

Dror Bar-Natan: Academic Pensieve: Projects: OU: BraidInBurauKernel.nb 2021-03-19 20:57:47

http://drorbn.net/AcademicPensieve/Projects/OU/#MathematicaNotebooks



»

σ3,2

σ4,3 σ4,5

σ4,2

σ4,5

σ3,5
σ4,2

σ3,2
σ3,5

σ4,3

σ5,2

σ5,2

σ4,2 σ4,5
σ3,2σ3,5

σ4,1

σ4,3

σ5,2

σ4,1

σ5,2

σ4,3

σ2,5

σ2,5

σ4,1

σ5,2
σ5,2

σ3,2σ3,5

σ1,4

σ4,3

σ2,5

σ1,4

σ5,2

σ4,1

σ2,5

σ4,3

σ5,2

σ4,5

σ5,2

σ1,4

σ5,2

σ4,1

σ2,5

σ2,5

σ3,2σ3,5

σ4,3
σ3,5

σ5,2

σ5,2

σ1,4

σ2,5

σ4,1

σ5,2

σ4,3

σ4,2

σ4,2

σ5,2

σ1,4

σ2,5

σ4,1 σ3,5

σ5,2

σ4,5

σ5,2

σ3,2

σ4,5

σ4,3

σ3,2

σ2,5

σ1,4

σ5,2

σ4,1
σ4,5

σ2,5

σ1,4 σ3,5

σ5,2

σ3,2

σ4,1

σ4,1

σ3,2

σ4,2
σ3,5

σ4,2

σ3,2

σ4,3

σ3,5

σ4,2

σ5,2

σ1,4

σ3,5

σ5,2

σ3,2

σ1,4

σ1,4

σ3,2
σ3,5

σ4,1

σ4,2

σ4,5

σ3,2
σ3,5

σ4,3

σ3,2

σ3,2
σ3,5

σ1,4

σ4,5

σ3,5

119

214

318
416

59

611715

813

913108

117

129

1310 1412

1511

1611

176

186

195
207

218

228

2310

2410

259

265

274

284

294

306

316

327

336

346

358

368

378

383

392

403

415

425

434
445

455

467

477

487

497

501

511

523
533

543

554

566

576

586

590

602

612

622

635

641

» {9, VPB[5, σ3,2, σ4,2, σ5,2, σ2,5, σ5,2, σ4,3, σ4,1, σ1,4, σ3,4]}

»

σ3,2

σ4,3
σ4,5

σ4,2 σ4,5

σ3,5σ4,2

σ3,2σ3,5

σ4,3

σ5,2
σ5,2

σ4,2
σ4,5

σ3,2
σ3,5

σ4,1

σ4,3

σ5,2σ4,1

σ5,2

σ4,3

σ2,5
σ2,5

σ4,1

σ5,2 σ5,2

σ3,2
σ3,5σ1,4

σ4,3

σ2,5

σ1,4

σ5,2

σ4,1

σ2,5

σ4,3

σ5,2

σ4,5

σ5,2

σ1,4

σ5,2

σ4,1

σ2,5
σ2,5

σ3,2
σ3,5

σ4,3

σ3,5

σ5,2

σ3,4

σ5,2

σ1,4

σ2,5

σ4,1

σ5,2

σ4,3

σ4,2

σ4,2

σ5,2

σ1,4

σ2,5

σ4,1
σ3,5

σ5,2

σ4,5

σ5,2 σ3,2
σ4,5

σ4,3

σ3,2

σ5,2

σ3,4

σ2,5

σ1,4

σ5,2

σ4,1
σ4,5

σ2,5

σ1,4
σ3,5

σ5,2
σ3,2σ4,1

σ4,1

σ3,2

σ4,2
σ3,5

σ4,2

σ3,2σ4,3

σ3,5

σ4,2

σ2,5

σ3,4

σ5,2

σ1,4

σ3,5

σ5,2σ3,2σ1,4

σ1,4

σ3,2
σ3,5

σ4,1

σ4,2

σ4,5

σ3,2
σ3,5

σ4,3

σ5,2

σ3,4

σ3,2

σ3,2

σ3,5
σ1,4

σ4,5

σ3,5

120

215

319

417

510
612

716814

914

109

118
1210

1311 1413
1512

1612

177

187

196 208

219

229 2311

2411

2510

266

275

285

295

307

317

328

337

347
359

369

379

385

394

403

414

426

436

445

456

466

478

488

498

508

513

522

532

544

554

564

575

587

597

607

611

621

633

643

653

666

670

682

» {10, VPB[5, σ3,2, σ4,2, σ5,2, σ2,5, σ5,2, σ4,3, σ4,1, σ1,4, σ3,4, σ4,5]}

Dror Bar-Natan: Academic Pensieve: Projects: OU: BraidInBurauKernel.nb 2021-03-19 20:57:47

http://drorbn.net/AcademicPensieve/Projects/OU/#MathematicaNotebooks



»

σ3,2
σ4,3

σ4,5

σ4,2

σ4,5

σ3,5

σ4,2

σ3,2

σ3,5

σ4,3

σ5,2

σ5,2 σ4,2

σ4,5

σ3,2

σ3,5

σ4,1

σ4,3

σ5,2

σ4,1

σ5,2

σ4,3

σ2,5

σ2,5

σ4,1

σ5,2

σ5,2

σ3,2

σ3,5

σ1,4

σ4,3

σ2,5

σ1,4

σ5,2

σ4,1

σ2,5

σ4,3

σ5,2

σ5,2

σ1,4

σ5,2

σ4,1

σ2,5

σ2,5

σ3,2

σ3,5

σ4,3

σ5,2

σ3,4

σ5,2

σ1,4

σ2,5

σ4,1

σ5,2

σ4,3

σ4,5

σ4,2

σ3,5

σ5,2

σ1,4

σ2,5

σ4,1

σ5,2

σ5,2
σ3,2
σ4,3

σ1,5

σ5,2

σ3,4

σ2,5

σ1,4

σ5,2

σ4,1

σ3,5

σ3,5

σ4,2

σ1,5

σ2,5

σ1,4

σ5,2

σ3,2
σ4,1

σ4,5

σ4,2

σ1,5
σ3,2
σ4,3

σ2,5

σ3,4

σ5,2

σ1,4

σ3,5

σ4,1

σ4,5

σ4,3

σ1,5

σ4,2

σ5,2

σ3,2
σ1,4

σ1,5

σ3,2

σ1,5

σ4,2

σ5,2

σ3,4

σ3,5

σ1,4

σ1,5

σ1,5

σ4,3

σ3,2

σ4,5

σ3,2

σ4,5
σ3,2

σ4,1

σ4,5

σ4,5

σ4,5

σ4,1

σ3,2

σ3,2σ1,4

σ3,4

σ1,4
σ1,5

σ3,2

σ3,5

σ1,5

σ3,4

σ1,5

127
222

326

422

517

617

721

821

917

1016

1115

1215

1316

1416

1517

1615

1712

1814

1913

2013

2112

2214

2314

2414

2513

269

2710

2812

2912

3012

319

3210

3312

3412

3512

366

377

388

3911

4011

4111

427

438

4411

4511

4611

474

485

497

5010

5110

5210

535

547

5510

5610

572

584

596

609

619

624

636

649

651

663

675

688

693

705

710

722

734 744

751

763
772

» {11, VPB[5, σ3,2, σ4,2, σ5,2, σ2,5, σ5,2, σ4,3, σ4,1, σ1,4, σ3,4, σ4,5, σ2,4]}

»

σ3,2σ4,3

σ4,5

σ4,2

σ4,5
σ3,5

σ4,2

σ3,2

σ3,5

σ4,3

σ5,2

σ5,2

σ4,2

σ4,5

σ3,2

σ3,5

σ4,1

σ4,3

σ5,2

σ4,1

σ5,2

σ4,3

σ2,5

σ2,5

σ4,1

σ5,2

σ5,2

σ3,2

σ3,5

σ1,4

σ4,3

σ2,5

σ1,4

σ5,2

σ4,1

σ2,5

σ4,3

σ5,2

σ5,2

σ1,4

σ5,2

σ4,1

σ2,5

σ2,5

σ3,2

σ3,5

σ4,3
σ5,2

σ3,4

σ5,2

σ1,4

σ2,5

σ4,1

σ5,2

σ4,3

σ4,5

σ4,2

σ3,5

σ5,2

σ1,4

σ2,5

σ4,1

σ5,2

σ5,2σ3,2
σ4,3

σ1,5

σ5,2

σ3,4

σ2,5

σ1,4

σ5,2

σ4,1

σ3,5

σ3,5

σ4,2

σ1,5

σ2,5

σ1,4

σ5,2

σ3,2σ4,1

σ4,5

σ4,2

σ1,5
σ3,2σ4,3

σ2,5

σ3,4

σ5,2

σ1,4

σ3,5

σ4,1

σ4,5

σ4,3

σ1,5

σ4,2

σ5,2

σ3,2σ1,4

σ1,5

σ3,2

σ1,5

σ4,2

σ5,2

σ3,4

σ3,5

σ1,4

σ1,5

σ1,5

σ4,3

σ3,2

σ4,5

σ3,2

σ4,5

σ3,2 σ4,1

σ4,5

σ4,5

σ4,5

σ4,1

σ3,2

σ2,4

σ3,2 σ1,4

σ2,4

σ3,4

σ1,4

σ3,4
σ1,5
σ3,2

σ2,4

σ3,5

σ2,4

σ1,5
σ3,4

σ3,2

σ1,5
σ3,4

σ3,5

σ1,5

σ2,4

σ1,5σ3,2

σ1,5

146

235
345

435

524

624 734

834

924

1023

1120

1220

1323

1423

1530

1620

1719

1819

1916

2016

2119

2219

2319

2427

2516

2616

2715

2815

2913

3013

3116

3215

3315

3415

3513

3613

3712

3811

3912

4012

4112

4212

4311

4412

4512

4612

479

488

498

5011

5111

5211

538

548

5511

5611

575

585

597

6010

6110

625

637

6410

652

664

676

689

694

706

711

723

735

743

755

760

772

784
792

804

811

823

833

842

» {12, VPB[5, σ3,2, σ4,2, σ5,2, σ2,5, σ5,2, σ4,3, σ4,1, σ1,4, σ3,4, σ4,5, σ2,4, σ2,5]}

»

σ3,2σ4,3

σ4,5

σ4,2

σ4,5 σ3,5
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